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Èñòîðèÿ îëèìïèàäû

Òðåòèé (ðåãèîíàëüíûé, èëè îáëàñòíîé) ýòàï Âñåðîññèéñêîé îëèìïèà-
äû â Ëåíèíãðàäñêîé îáëàñòè íà ïðîòÿæåíèè ìíîãèõ ëåò ïðîâîäèòñÿ òîëü-
êî äëÿ 9�11 êëàññîâ. Ïî÷åìó òîëüêî äëÿ íèõ? Äà ïîòîìó, ÷òî îáëàñòíîé
îðãêîìèòåò íå ïîäòâåðæäàåò äåëàìè ñâîè ðå÷è è îò÷�åòû î ðàáîòå ñ òåìè
øêîëüíèêàìè, êîòîðûõ â ïîñëåäíåå âðåìÿ ñòàëè íàçûâàòü ñ ïàôîñîì�
îäàð�åííûìè (à ýòî ïðîñòî íîðìàëüíûå ëþáîçíàòåëüíûå äåòè, êîòîðûì
èíòåðåñíà ìàòåìàòèêà, êîòîðûå õîòÿò å�å èçó÷àòü áîëåå ãëóáîêî, íå äî-
âîëüñòâóÿñü ëèøü òåì, ÷òî îíè ïîëó÷àþò â øêîëå).

Âî ìíîãèõ ãîðîäàõ îáëàñòè è ðàéîííàÿ îëèìïèàäà ïðîâîäèòñÿ òîëüêî
äëÿ ñòàðøèõ øêîëüíèêîâ (ðàâíåíèå íà ¾îáëàñòü¿). Íî îëèìïèàäíóþ ðà-
áîòó ñðåäè ñïîñîáíûõ äåòåé, î÷åâèäíî, íåîáõîäèìî íà÷èíàòü íå ñ 9 êëàñ-
ñà, à ðàíüøå� è ýòî ïîíÿòíî ëþáîìó ïðîôåññèîíàëüíîìó ïåäàãîãó.

Â Ëóãå ìíîãî ëåò òîìó íàçàä ïèñüìåííûå ëè÷íûå îëèìïèàäû äëÿ
ó÷åíèêîâ 5�8 êëàññîâ ñòàëè ïðîâîäèòüñÿ ïî èíèöèàòèâå íåðàâíîäóø-
íûõ ïåäàãîãîâ. Â èõ ïðîâåäåíèè è ïðîâåðêå ðàáîò øêîëüíèêîâ àêòèâíîå
ó÷àñòèå ïðèíèìàëè ñòóäåíòû� â íåäàâíåì ïðîøëîì ïîáåäèòåëè îëèì-
ïèàä. Ïîëåçíîñòü òàêèõ ïðîôåññèîíàëüíî ïîäãîòîâëåííûõ è ãðàìîòíî
ïðîâåä�åííûõ îëèìïèàä (ñ ðàçáîðîì çàäà÷, ïîêàçîì ðàáîò è âîçìîæíî-
ñòüþ àïåëëÿöèè) î÷åâèäíà: ëóæàíå ñòàëè çàíèìàòü íà îáëàñòíûõ îëèì-
ïèàäàõ íå òîëüêî âñå ïåðâûå ìåñòà âî âñåõ êëàññàõ, íî åù�å è âòîðûå�
øêîëüíèêè ïðèâîçèëè ïî 6�8 äèïëîìîâ. Ëóæàíå áûëè ïîáåäèòåëÿìè îá-
ëàñòíûõ îëèìïèàä è â 9, è â 10, è â 11 êëàññàõ � ýòîìó â íåìàëîé ìåðå
ñïîñîáñòâîâàëà ñèñòåìà îëèìïèàä äëÿ øêîëüíèêîâ 4�8 êëàññîâ.

Çàòåì ïðîèçîøëè ïå÷àëüíûå ñîáûòèÿ, è óðîâåíü îëèìïèàä ñíèçèë-
ñÿ. Ðåçóëüòàòû íå çàñòàâèëè ñåáÿ æäàòü: ïîêàçàòåëè ëóæñêèõ øêîëüíè-
êîâ êàòàñòðîôè÷åñêè óïàëè (óæå ïÿòü ëåò íà îáëàñòíûõ ìàòåìàòè÷åñêèõ
îëèìïèàäàõ íèêòî èç ëóæàí íå ñòàíîâèòñÿ ïîáåäèòåëåì).

Èìåííî ýòî ïîäòîëêíóëî èíèöèàòèâíóþ ãðóïïó ëóæñêèõ ïåäàãîãîâ-
ìàòåìàòèêîâ ê îðãàíèçàöèè íàñòîÿùåé îëèìïèàäû äëÿ øêîëüíèêîâ 5�8
êëàññîâ.

Â 2006 ãîäó äëÿ ó÷åíèêîâ 5�8 êëàññîâ íå òîëüêî Ëóæñêîãî ðàéîíà,
íî âñåé Ëåíèíãðàäñêîé îáëàñòè áûëà ïðîâåäåíà Ïåðâàÿ Îòêðûòàÿ îëèì-
ïèàäà ïî ìàòåìàòèêå. Ìåðîïðèÿòèå ïðîøëî óñïåøíî. Ñóäÿ ïî îòçûâàì
äåòåé è ó÷èòåëåé, ïðèåçæàâøèõ ñ íèìè, îëèìïèàäà ïîíðàâèëàñü. Âîç-
íèêëî æåëàíèå ñäåëàòü ìåðîïðèÿòèå ðåãóëÿðíûì. È îíî òàêèì ñòàëî!

Â 2012 ãîäó ñîñòîÿëàñü VII Îòêðûòàÿ îëèìïèàäà. Â ñîñòàâ å�å îðãêî-
ìèòåòà è æþðè âõîäèëè ðóêîâîäèòåëü Ëóæñêèõ ãðóïï ÇÌØ Ñ. Ï. Ïàâ-
ëîâ, ó÷èòåëü ìàòåìàòèêè ÑÎØ � 3 ã. Ëóãè Ë. Í. Ðûñåâà è âûïóñêíèê
ìàòìåõà (ìàòåìàòèêî-ìåõàíè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà) ÑÏáÃÓ À. Ñ. Ðûæêîâ.
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Ñîñòàâ æþðè VII Îòêðûòîé îëèìïèàäû: àñïèðàíò ìàòìåõà
Â. È. Ùèïöîâ, âûïóñêíèêè ìàòìåõà Â. À. Âàñèëüåâ, À. Â. Ãåëåðàí-
ñêèé, È. À. Ëàðèîíîâ, À. Ñ. Ðàñòîðãóåâ, Ä. Â. Ðîäèîíîâ, À. Â. Òàðà-
ñîâ, Ä. Á. Õëîíèí, Å. Â. Øàâåðäîâà, ñòóäåíòû ìàòìåõà À. Ñ. Êàâàëåí-
êîâ, Ä. Â. Êîïèí, È. Â. Ìåæåíüêî, Å. Â. Ñòåïàíîâ, ñòóäåíòû ÏÌ-ÏÓ
Þ. Â. Âîðîáü�åâ è Ã. Â. ßðóø, âûïóñêíèê ÑÏáÃÝÒÓ À. Ì. ×àóñîâ, ñòó-
äåíò ÂØÝ ÑÏáÃÓ Ã. Â. Àëåêñàíäðîâ, ñòóäåíòû Ïîëèòåõíè÷åñêîãî óíè-
âåðñèòåòà Ì. À. Âàñèëüåâ, À. Â. Ïåëüìåí�åâ, ñòóäåíò ÑÏáÃÝÒÓ Ã. Â. Àë-
äàøêèí, ñòóäåíò ÑÏáÃÈíæÝêîí Â. Å. Øàëàãèíîâ, ñòóäåíòû ËÈÒÌÎ
À. Þ. Åðìàêîâ, À. À. Ñåðãååâà, ñòóäåíò ÑÏáÃÓÏÑ Ì. Â. Êóðèöûí, ñòàð-
øåêëàññíèêè È. Áåëåõîâ, Ä. Ñåì�åíîâ (øêîëà � 3 ã. Ëóãè), È. Ïàéãàøîâ
(øêîëà � 6 ã. Ëóãè).

Ïî÷òè âñå íàçâàííûå âûøå ÷ëåíû æþðè� áûâøèå èëè íûíåøíèå
ó÷åíèêè Çàî÷íîé ìàòåìàòè÷åñêîé øêîëû (ÇÌØ) è Ëåòíåé ìàòåìàòè÷å-
ñêîé øêîëû (ËÌØ). Íî îíè� íå ïðîñòî õîðîøèå áûâøèå èëè íûíåøíèå
ó÷åíèêè, à ëþäè, ïîíèìàþùèå, ÷òî âíåñåíèå ñâîåãî âêëàäà â ðàçâèòèå ìà-
òåìàòè÷åñêîãî îáðàçîâàíèÿ øêîëüíèêîâ Ðîññèè� ýòî íå ïðîñòî âûñîêèå
ñëîâà. Ýòî � âàæíîå äåëî. È, êàê âñÿêîå áîëüøîå äåëî, ñîâåðøàåòñÿ îíî
óñèëèÿìè íå îäíîãî ÷åëîâåêà, à ñòàðàíèÿìè ìíîãèõ ëþäåé. Ïðèÿòíî îñî-
çíàâàòü, ÷òî ýòî ïîíèìàþò òå, êòî êîãäà-òî ñàìè ó÷èëèñü â Çàî÷íîé è
Ëåòíåé ìàòåìàòè÷åñêèõ øêîëàõ. Ñïàñèáî èì çà ïîíèìàíèå è ïîìîùü!

Â VII Îòêðûòîé îëèìïèàäå (2012 ã.) ó÷àñòâîâàëè øêîëüíèêè Ãàò-
÷èíñêîãî ðàéîíà (øêîëû � 2 è � 9 ã. Ãàò÷èíû, Ñèâåðñêàÿ ãèìíàçèÿ),
Ëóæñêîãî ðàéîíà (øêîëû �� 2, 3, 6, Çàêëèíñêàÿ øêîëà), Âåëèêîãî Íîâ-
ãîðîäà (ãèìíàçèÿ � 2), Ñîñíîâîãî Áîðà (øêîëà � 2) � âñåãî 90 ÷åëîâåê.

Íà ðåøåíèå îëèìïèàäíûõ çàäà÷ 5-êëàññíèêàì îòâîäèëîñü 1,5 ÷àñà,
6-êëàññíèêàì� 2 ÷àñà, ó÷åíèêàì 7�8 êëàññîâ � 2,5 ÷àñà. Ðàçóìååòñÿ, â 7
è 8 êëàññàõ õîòåëîñü áû ïðåäîñòàâèòü áîëüøå âðåìåíè, íî æþðè áûëî
íåîáõîäèìî óñïåòü ïðîâåðèòü ðàáîòû, ñîîáùèòü ó÷àñòíèêàì î êðèòåðèÿõ
ïðîâåðêè, ïðîâåñòè ïîêàç ðàáîò (êàæäûé ó÷àñòíèê ïîëó÷àë ñâîþ ðàáîòó,
ñìîòðåë å�å è ìîã àïåëëèðîâàòü � ïðîñèòü ïåðåïðîâåðèòü ðåøåíèÿ òåõ
èëè èíûõ çàäà÷, ïîñïîðèòü ñ æþðè), ïîäâåñòè èòîãè, íàãðàäèòü ïðèç�åðîâ,
ïðè÷�åì çàêîí÷èòü âñ�å ýòî íå ïîçäíî � òàê, ÷òîáû èíîãîðîäíèå óñïåëè íà
íåïîçäíþþ ýëåêòðè÷êó.

Íî îâ÷èíêà ñòîèò âûäåëêè: óäà�åòñÿ óñòðîèòü äëÿ øêîëüíèêîâ ïðàçä-
íèê çíàíèé, â êîòîðîì ìîãóò ó÷àñòâîâàòü íå òîëüêî òå, êîìó ðàçðåøè-
ëè ýòî ñäåëàòü, íå òîëüêî ïîáåäèòåëè ðàéîííîãî òóðà (êàê ýòî ñäåëàíî
â æ�åñòêîé ñèñòåìå Âñåðîññèéñêîé îëèìïèàäû), íî ëþáîé æåëàþùèé, êî-
òîðîìó èíòåðåñíà ìàòåìàòèêà. È â ýòîì ãëàâíàÿ öåííîñòü íàøèõ Îòêðû-
òûõ îëèìïèàä.
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Óñëîâèÿ è ðåøåíèÿ çàäà÷ 5 êëàññà

• 5.1.Ñðåäè ÷èñåë 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 óêàæèòå âñå òå, êîòîðûå ìîãóò
áûòü ñóììîé öèôð ÷èñëà, äåëÿùåãîñÿ íà 7. (Êàæäûé îòâåò ïîä-
òâåðäèòå ïðèìåðîì ÷èñëà ñ íóæíîé ñóììîé öèôð.)

Îòâåò: 3 (21), 4 (112), 5 (14), 6 (42), 7 (7), 8 (35), 9 (63).

• 5.2.Ó ïàïû Êàðëî åñòü 130 äîùå÷åê. Èç 5 äîùå÷åê îí ìîæåò
ñäåëàòü èãðóøå÷íóþ ìåëüíèöó, èç 7 äîùå÷åê � ïàðîõîä, èç 14 äîùå-
÷åê � ñàìîë�åò. Ñàìîë�åò îí ìîæåò ïðîäàòü çà 19 çîëîòûõ, ïàðîõîä�
çà 8 çîëîòûõ, ìåëüíèöó� çà 6 çîëîòûõ. Ñêîëüêî êàêèõ ïðåäìåòîâ
íàäî ñäåëàòü ïàïå Êàðëî, ÷òîáû çàðàáîòàòü êàê ìîæíî áîëüøå çî-
ëîòûõ? (Äîñòàòî÷íî óêàçàòü, ñêîëüêî ÷åãî îí ñäåëàåò è ñêîëüêî ïðè
ýòîì çàðàáîòàåò.)

Îòâåò: 1 ïàðîõîä, 2 ìåëüíèöû, 8 ñàìîë�åòîâ � âñåãî çàðàáî-
òàåò 172 çîëîòûõ.

• 5.3.Äàí êâàäðàò èç 16 êëåòîê. Íàòàøà çàêðàñèëà â í�åì äâå êëåò-
êè ÷åòûðüìÿ ñïîñîáàìè, êàê ïîêàçàíî íà ðèñóíêàõ. Â ëþáîì ëè èç
ýòèõ ÷åòûð�åõ ñëó÷àåâ Íàòàøà ñìîæåò ðàçðåçàòü ýòîò êâàäðàò íà
äâå ðàâíûå ÷àñòè òàê, ÷òîáû çàêðàøåííûå êëåòêè áûëè â ðàçíûõ
÷àñòÿõ?

1 2 3 4
Îòâåò: â ëþáîì.

Ðåøåíèå: Ïðèìåðû ðàçðåçàíèé ïîêàçàíû íà ðèñóíêàõ.

1 2 3 4

• 5.4.Ó Àíòîíà åñòü ïÿòü áàòàðååê, èç êîòîðûõ òðè çàðÿæåíû, à
äâå ðàçðÿæåíû. Ôîòîàïïàðàò Àíòîíà ðàáîòàåò îò äâóõ çàðÿæåí-
íûõ áàòàðååê. Çà êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî ïîïûòîê Àíòîíó íàâåð-
íÿêà óäàñòñÿ âêëþ÷èòü ñâîé ôîòîàïïàðàò? (Ñëåäóåò óêàçàòü ÷èñëî
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ïîïûòîê, íàïèñàòü, êàê Àíòîíó äåéñòâîâàòü, è îáúÿñíèòü, ïî÷åìó
ïîñëå åãî äåéñòâèé ôîòîàïïàðàò çàðàáîòàåò.)
Îòâåò: Çà 4.
Ðåøåíèå: Ðåøåíèå. Âñòàâèì ïåðâóþ è âòîðóþ áàòàðåéêè. Åñëè ôî-
òîàïïàðàò ðàáîòàåò, òî âñ�å â ïîðÿäêå; åñëè íå ðàáîòàåò, òî ëèáî îä-
íà èç áàòàðååê ðàçðÿæåíà, ëèáî îáå. Âñòàâèì òðåòüþ è ÷åòâåðòóþ
áàòàðåéêè. Åñëè ôîòîàïïàðàò ðàáîòàåò, òî âñ�å â ïîðÿäêå; åñëè íå
ðàáîòàåò, òî îäíà èç íèõ òî÷íî ðàçðÿæåíà, èç ïåðâûõ äâóõ ðàçðÿæå-
íà òîëüêî îäíà, à ïÿòàÿ áàòàðåéêà òî÷íî ðàáîòàåò. Òåïåðü ïðîâåðèì
ïÿòóþ áàòàðåéêó â ïàðå ñ ïåðâîé (òðåòüÿ ïîïûòêà) è, åñëè ôîòîàï-
ïàðàò íå çàðàáîòàë, â ïàðå ñî âòîðîé (÷åòâ�åðòàÿ ïîïûòêà). Òàêèì
îáðàçîì, ÷èñëî ïîïûòîê íå áîëåå ÷åòûð�åõ.

• 5.5.Â êâàäðàòå îòìå÷åíû âñå åãî âåðøèíû è åù�å 4 òî÷êè âíóò-
ðè êâàäðàòà. Íåêîòîðûå ïàðû òî÷åê ñîåäèíèëè íåïåðåñåêàþùèìè-
ñÿ îòðåçêàìè òàê, ÷òî êâàäðàò ðàçáèëñÿ íà íåñêîëüêî (áîëåå îä-
íîé) ÷àñòåé, êàæäàÿ èç êîòîðûõ� ÷åòûð�åõóãîëüíèê. Ñêîëüêî ÷å-
òûð�åõóãîëüíèêîâ ìîãëî ïîëó÷èòüñÿ? (Äîñòàòî÷íî ïðèâåñòè âñå îò-
âåòû è êàæäûé ïîäòâåðäèòü ðèñóíêîì.)
Îòâåò: 2, 3, 4 èëè 5.

•

•

•

•

•
•

•
•

•

•

•

•

•
•

•
•

•

•

•

•

•
•

•
•

•

•

•

•

•
•

•
•

Ðåøåíèå: Ñì. ðèñóíêè.
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Óñëîâèÿ è ðåøåíèÿ çàäà÷ 6 êëàññà

• 6.1.Ñðåäè ÷èñåë 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16 óêàæèòå âñå òå, êîòîðûå
ìîãóò áûòü ñóììîé öèôð ÷èñëà, äåëÿùåãîñÿ íà 7. (Êàæäûé îòâåò
ïîäòâåðäèòå ïðèìåðîì ÷èñëà ñ íóæíîé ñóììîé öèôð.)

Îòâåò: 10 (28), 11 (56), 12 (84), 13 (49), 14 (77), 15 (168),
16 (196).

• 6.2.Â øêîëå 650 ó÷åíèêîâ è 325 ïàðò. Ðîâíî ïîëîâèíà äåâî÷åê
ñèäÿò çà îäíîé ïàðòîé ñ ìàëü÷èêàìè. Ìîæíî ëè ïåðåñàäèòü ó÷åíè-
êîâ òàê, ÷òîáû ðîâíî ïîëîâèíà ìàëü÷èêîâ ñèäåëà çà îäíîé ïàðòîé
ñ äåâî÷êàìè?

Îòâåò: íåëüçÿ.

Ðåøåíèå: Òàê êàê ðîâíî ïîëîâèíà äåâî÷åê ñèäèò ñ ìàëü÷èêàìè, òî
÷èñëî äåâî÷åê ÷�åòíî. À ïîñêîëüêó îñòàâøèåñÿ äåâî÷êè ñèäÿò çà
ïàðòàìè äðóã ñ äðóãîì, òî èõ ÷èñëî òîæå ÷�åòíî. Çíà÷èò, îáùåå ÷èñëî
äåâî÷åê â øêîëå äåëèòñÿ íà 4. Äîêàæåì îòâåò íà çàäà÷ó ìåòîäîì
îò ïðîòèâíîãî. Ïóñòü òàêàÿ ïåðåñàäêà âîçìîæíà. Òîãäà, ðàññóæäàÿ
àíàëîãè÷íî, ïðèä�åì ê âûâîäó, ÷òî îáùåå ÷èñëî ìàëü÷èêîâ â øêîëå
òîæå äåëèòñÿ íà 4. Ñëåäîâàòåëüíî, äåëèòñÿ íà 4 ÷èñëî âñåõ ó÷åíèêîâ
øêîëû. Íî 650 íå êðàòíî 4. Ïðîòèâîðå÷èå.

• 6.3.Äàí êâàäðàò èç 36 êëåòîê. Òàíÿ çàêðàñèëà â í�åì äâå êëåòêè
÷åòûðüìÿ ñïîñîáàìè, êàê ïîêàçàíî íà ðèñóíêàõ. Â ëþáîì ëè èç ýòèõ
÷åòûð�åõ ñëó÷àåâ Òàíÿ ñìîæåò ðàçðåçàòü ýòîò êâàäðàò íà äâå ðàâíûå
÷àñòè òàê, ÷òîáû çàêðàøåííûå êëåòêè áûëè â ðàçíûõ ÷àñòÿõ?

1 2 3 4

Îòâåò: â ëþáîì.

Ðåøåíèå: Ïðèìåðû ðàçðåçàíèé ïîêàçàíû íà ðèñóíêàõ.
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1 2 3 4

• 6.4.Ó Ñåð�åæè åñòü ïÿòü áàòàðååê, èç êîòîðûõ òðè çàðÿæåíû, à
äâå ðàçðÿæåíû. Ñåð�åæèí ôîòîàïïàðàò ðàáîòàåò îò äâóõ çàðÿæåí-
íûõ áàòàðååê. Çà êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî ïîïûòîê Ñåð�åæå íàâåð-
íÿêà óäàñòñÿ âêëþ÷èòü ñâîé ôîòîàïïàðàò? (Ñëåäóåò óêàçàòü ÷èñëî
ïîïûòîê, íàïèñàòü, êàê Ñåð�åæå äåéñòâîâàòü, è îáúÿñíèòü, ïî÷åìó
ïîñëå åãî äåéñòâèé ôîòîàïïàðàò çàðàáîòàåò.)
Îòâåò: çà 4.
Ðåøåíèå: Âñòàâèì ïåðâóþ è âòîðóþ áàòàðåéêè. Åñëè ôîòîàïïàðàò
ðàáîòàåò, òî âñ�å â ïîðÿäêå; åñëè íå ðàáîòàåò, òî ëèáî îäíà èç áàòà-
ðååê ðàçðÿæåíà, ëèáî îáå. Âñòàâèì òðåòüþ è ÷åòâåðòóþ áàòàðåéêè.
Åñëè ôîòîàïïàðàò ðàáîòàåò, òî âñ�å â ïîðÿäêå; åñëè íå ðàáîòàåò, òî
îäíà èç íèõ òî÷íî ðàçðÿæåíà, èç ïåðâûõ äâóõ ðàçðÿæåíà òîëüêî
îäíà, à ïÿòàÿ áàòàðåéêà òî÷íî ðàáîòàåò. Òåïåðü ïðîâåðèì ïÿòóþ
áàòàðåéêó â ïàðå ñ ïåðâîé (òðåòüÿ ïîïûòêà) è, åñëè ôîòîàïïàðàò
íå çàðàáîòàë, â ïàðå ñî âòîðîé (÷åòâ�åðòàÿ ïîïûòêà). Òàêèì îáðàçîì,
÷èñëî ïîïûòîê íå áîëåå ÷åòûð�åõ.

• 6.5.Ñì. çàäà÷ó 5.5.
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Óñëîâèÿ è ðåøåíèÿ çàäà÷ 7 êëàññà

• 7.1.Ñðåäè ÷èñåë 20, 22, 24, 26, 28, 30, 32 óêàæèòå âñå òå, êîòîðûå
ìîãóò áûòü ñóììîé öèôð ÷èñëà, äåëÿùåãîñÿ íà 7. (Êàæäûé îòâåò
ïîäòâåðäèòå ïðèìåðîì ÷èñëà ñ íóæíîé ñóììîé öèôð.)
Îòâåò: 20 (497), 22 (3577), 24 (9177), 26 (14777), 28 (7777),
30 (63777), 32 (56777).

• 7.2.Äàíû òî÷êè A, B, C è D òàêèå, ÷òî îòðåçêè AC è BD ïåðå-
ñåêàþòñÿ â òî÷êå E. Îòðåçîê AE íà 1 ñì êîðî÷å, ÷åì îòðåçîê AB,
AE = DC, AD = BE, ̸ ADC = ̸ DEC. Íàéäèòå äëèíó îòðåçêà
EC.
Îòâåò: 1 ñì.

A

B

C

D

E

Ðåøåíèå: Ðåøåíèå. ̸ BEA = ̸ DEC = ̸ ADC,
AE = DC, BE = AD, çíà÷èò,△ADC = △BEA, îò-
êóäà AB = AC. Ñëåäîâàòåëüíî, EC = AC − AE =
= AB − AE = 1.

• 7.3.Äàí êâàäðàò èç 64 êëåòîê. Àíãåëèíà çàêðà-
ñèëà â í�åì êàêèå-òî äâå êëåòêè. Âñåãäà ëè Ëèçà
ñìîæåò ðàçðåçàòü ýòîò êâàäðàò íà äâå ðàâíûå ÷à-
ñòè òàê, ÷òîáû çàêðàøåííûå êëåòêè áûëè â ðàçíûõ ÷àñòÿõ?
Îòâåò: âñåãäà.
Ðåøåíèå: Ðàçðåæåì êâàäðàò 8×8 íà ÷åòûðå êâàä-
ðàòà 4× 4. Ðàññìîòðèì äâà ñëó÷àÿ.

1) Àíãåëèíà çàêðàñèëà äâå êëåòêè â ðàçíûõ
÷åòâåðòèíêàõ. Òîãäà Ëèçà ñìîæåò ðàçðåçàòü íóæ-
íûì îáðàçîì êâàäðàò 8 × 8 ãîðèçîíòàëüíûì èëè
âåðòèêàëüíûì ðàçðåçîì íà äâà ïðÿìîóãîëüíèêà
4× 8.

2) Àíãåëèíà çàêðàñèëà äâå êëåòêè â îäíîé ÷åòâåðòèíêå 4 × 4.
Ýòè êëåòêè ëåæàò ëèáî â ðàçíûõ ñòîëáöàõ, ëèáî â ðàçíûõ ñòðîêàõ.
Ïóñòü äëÿ îïðåäåë�åííîñòè çàêðàøåííûå êëåòêè ëåæàò â ðàçíûõ
ñòðîêàõ (äëÿ ñòîëáöîâ ðàññóæäåíèå àíàëîãè÷íî). Ëèçà ðåæåò ÷åò-
âåðòèíêó ïî ãîðèçîíòàëè òàê, ÷òîáû çàêðàøåííûå êëåòêè îêàçàëèñü
â ðàçíûõ å�å ÷àñòÿõ. Ïîñëå ýòîãî ïðîäîëæàåò ðàçðåç ïî ãðàíèöå ÷åò-
âåðòèíîê äî öåíòðà êâàäðàòà 4×4 è îòðàæàåò ïîëó÷èâøèéñÿ ðàçðåç
îòíîñèòåëüíî ýòîãî öåíòðà (ñì. ðèñóíîê).
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• 7.4.Êàæäûé èç òð�åõ ìàëü÷èêîâ �Äåíèñ, Ïàøà è Ñåð�åæà� ëè-
áî âñåãäà ãîâîðèò ïðàâäó, ëèáî âñåãäà ëæ�åò. Èì áûë çàäàí âîïðîñ:
¾Åñòü ëè õîòÿ áû îäèí ëæåö ñðåäè äâóõ îñòàëüíûõ?¿ Äåíèñ îòâå-
òèë: ¾Íåò¿, Ïàøà îòâåòèë: ¾Äà¿. ×òî îòâåòèë Ñåð�åæà? (Íå çàáóäüòå
ïðèâåñòè äîêàçàòåëüñòâî òîãî, ÷òî Ñåð�åæà îòâåòèë èìåííî òàê.)
Îòâåò: ¾Íåò¿.
Ðåøåíèå: Òàê êàê Äåíèñ è Ïàøà äàëè ðàçëè÷íûå îòâåòû, òî îäèí èç
íèõ� ëæåö, à äðóãîé � ïðàâäèâûé. Êðîìå òîãî, ïðàâäèâûé íå ìîã
îòâåòèòü ¾Íåò¿ íà çàäàííûé åìó âîïðîñ, ò. ê. â ýòîì ñëó÷àå îí áû
ñêàçàë íåïðàâäó (ñðåäè äâóõ îñòàâøèõñÿ òî÷íî åñòü ëæåö). Ñëåäî-
âàòåëüíî, Äåíèñ � ëæåö. Îí ñîëãàë, çíà÷èò, ñðåäè Ïàøè è Ñåð�åæè
åñòü ëæåö. Ïîíÿòíî, ÷òî èì ìîæåò áûòü òîëüêî Ñåð�åæà (èíà÷å Ïà-
øà íå îòâåòèë áû ¾Äà¿). Çíà÷èò, Ñåð�åæà ñîëãàë è îòâåòèë: ¾Íåò¿.

• 7.5.Ó êóáà 12 ð�åáåð è 8 âåðøèí. Èçîáðåòàòåëüíàÿ Îëåñÿ ïîêðàñè-
ëà êàæäîå ðåáðî â êàêîé-òî öâåò, ïîñëå ÷åãî íàáëþäàòåëüíàÿ ßíà
çàìåòèëà, ÷òî êàêèå áû äâà öâåòà èç èñïîëüçîâàííûõ Îëåñåé íè
âçÿòü, â êóáå ìîæíî íàéòè äâà ñîñåäíèõ ðåáðà, ïîêðàøåííûõ èìåí-
íî â ýòè öâåòà. Ïðèäóìàéòå òàêóþ ðàñêðàñêó êóáà, ïîñòàðàâøèñü,
÷òîáû ðàçíûõ öâåòîâ áûëî êàê ìîæíî áîëüøå. (Ñîñåäíèìè ñ÷èòà-
þòñÿ ð�åáðà, èìåþùèå îáùóþ âåðøèíó. Öâåòà ìîæåòå îáîçíà÷àòü
öèôðàìè 1, 2, . . . ). Åñëè âû ñ÷èòàåòå, ÷òî áîëüøåãî ÷èñëà öâåòîâ
áûòü íå ìîæåò, äîêàæèòå ýòî.
Îòâåò: 6.

1

1
2

23

3
4 4

5

5

6

6

Ðåøåíèå: Â øåñòü öâåòîâ ð�åáðà ìîæíî ðàñ-
êðàñèòü, íàïðèìåð, òàê, êàê ïîêàçàíî íà ðè-
ñóíêå. Äîêàæåì, ÷òî â 7 èëè áîëåå öâåòîâ
ð�åáðà íå ðàñêðàñèòü ìåòîäîì îò ïðîòèâíî-
ãî. Äîïóñòèì, ýòî íå òàê. Òàê êàê ó êóáà 12
ð�åáåð, òî äîëæåí áûòü öâåò (íàïðèìåð, 1-
ûé), â êîòîðûé ïîêðàøåíî òîëüêî îäíî ðåá-
ðî. Íî äëÿ êàæäîãî ðåáðà åñòü ðîâíî ÷åòûðå ñîñåäíèõ ñ íèì. Çíà-
÷èò, ñ 1-ì öâåòîì â ïàðå áóäåò íå áîëåå ÷åòûð�åõ öâåòîâ, à ïîòîìó
âñåãî öâåòîâ íå áîëåå ïÿòè. Ïðîòèâîðå÷èå.
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Óñëîâèÿ è ðåøåíèÿ çàäà÷ 8 êëàññà

• 8.1.Ñðåäè ÷èñåë 19, 21, 23, 25, 27, 29, 31 óêàæèòå âñå òå, êîòîðûå
ìîãóò áûòü ñóììîé öèôð ÷èñëà, äåëÿùåãîñÿ íà 7. (Êàæäûé îòâåò
ïîäòâåðäèòå ïðèìåðîì ÷èñëà ñ íóæíîé ñóììîé öèôð.)
Îòâåò: 19 (847), 21 (777), 23 (6377), 25 (5677), 27 (42777),
29 (35777), 31 (217777).

• 8.2.Ñì. çàäà÷ó 7.3.

• 8.3.Ñåðåäèíû E è F ñòîðîí BC è AD ïàðàëëåëîãðàììà ABCD
ñîåäèíåíû ñ âåðøèíàìèD è B ñîîòâåòñòâåííî. Îáÿçàòåëüíî ëè ïðÿ-
ìûå BF è ED äåëÿò äèàãîíàëü AC íà òðè ðàâíûå ÷àñòè?
Îòâåò: îáÿçàòåëüíî.

A

B C

D

E

F

K

M
Ðåøåíèå: Òàê êàê E è F � ñåðåäèíû ðàâ-
íûõ è ïàðàëëåëüíûõ ñòîðîí ïàðàëëåëîãðàì-
ìà ABCD, òî îòðåçêè BE è FD ðàâíû è ïà-
ðàëëåëüíû. Çíà÷èò, BEDF �ïàðàëëåëîãðàìì,
BF è ED ïàðàëëåëüíû. Ðàññìîòðèì ̸ BCA: íà ñòîðîíå BC îòëî-
æåíû ðàâíûå îòðåçêè BE è EC, è ÷åðåç òî÷êè B è E ïðîâåäåíû
ïàðàëëåëüíûå ïðÿìûå. Ïî òåîðåìå Ôàëåñà, CM = MK. Àíàëîãè÷-
íî, AK = MK. Èòàê, CM = MK = AK.

• 8.4.Â øêîëå êîëäîâñòâà 13 ó÷åíèêîâ. Ïåðåä ýêçàìåíîì ïî ÿñíî-
âèäåíèþ ïðåïîäàâàòåëü ïîñàäèë èõ çà êðóãëûé ñòîë è ïîïðîñèë
óãàäàòü, êòî ïîëó÷èò äèïëîì ÿñíîâèäÿùåãî. Ïðî ñåáÿ è äâóõ ñâîèõ
ñîñåäåé âñå ñêðîìíî óìîë÷àëè, à ïðî âñåõ îñòàëüíûõ êàæäûé íàïè-
ñàë: ¾Íèêòî èç íèõ íå ïîëó÷èò äèïëîì!¿ Êîíå÷íî æå, âñå ñäàâøèå
ýêçàìåí óãàäàëè, à âñå îñòàëüíûå ó÷åíèêè îøèáëèñü. Ñêîëüêî êîë-
äóíîâ ïîëó÷èëè äèïëîì?
Îòâåò: 2.
Ðåøåíèå: Ïîíÿòíî, ÷òî õîòÿ áû îäèí ïîëó÷èë äèïëîì (èíà÷å ïðè-
õîäèì ê ïðîòèâîðå÷èþ) � ïóñòü ýòî Ãàððè. Çíà÷èò, íèêòî, êðîìå
ñîñåäåé Ãàððè, äèïëîìà íå ïîëó÷èë. Ïðåäïîëîæåíèå î òîì, ÷òî îáà
åãî ñîñåäà ïîëó÷èëè äèïëîìû, ðàâíî êàê è î òîì, ÷òî îáà ñîñåäà
íå ïîëó÷èëè äèïëîìû, ïðèâîäèò ê ïðîòèâîðå÷èþ. Ëåãêî óáåäèòü-
ñÿ, ÷òî ñèòóàöèÿ ïîëó÷åíèÿ äèïëîìîâ òîëüêî Ãàððè è îäíèì èç åãî
ñîñåäåé ñîîòâåòñòâóåò óñëîâèþ çàäà÷è.

• 8.5.Ñì. çàäà÷ó 7.5.
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